
Exercices sur les probabilités conditionnelles et l'indépendance d'événements
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Exercice n°11 : Pertinence d'un test de dépistage.

Un laboratoire souhaite commercialiser un test de dépistage pour une maladie auto-immune à la 
demande des autorités.
Le cahier des charges impose les conditions suivantes :

- La probabilité que le test soit positif sachant qu'un individu est malade doit être  
de 99% .
- La probabilité que le test soit négatif sachant qu'un individu n'est pas malade  
doit être de 99% .
- La probabilité qu'un individu soit malade sachant que le test est positif doit être  
d'au moins 95% .

On choisit un individu au hasard dans la population, et on note :
- M  l'événement « l'individu est malade » ;
- T  l'événement « le test est positif ».

1) On suppose dans cette question que 10%  de la population est malade.

a) Réaliser l'arbre de probabilité traduisant cette situation.

b) Ce test pourra-t-il être commercialisé par le laboratoire ?

2) On suppose maintenant que 20%  de la population est malade.

a) Réaliser l'arbre de probabilité traduisant cette nouvelle situation.

b) Ce test pourra-t-il être désormais commercialisé par le laboratoire ?

3) Dans cette question, on cherche à partir de quelle proportion d'individus malades ce test 
répondra au cahier des charges, et pourra donc être utilisé.

Pour cela, on note P (M)=x  la proportion recherchée.

a) Réaliser l'arbre de probabilité correspondant.

b) Montrer que la probabilité qu'un individu soit malade sachant que son test est  

positif est donnée par l'expression : 
99x

98x+1
.

c) En déduire la valeur de x  répondant au cahier des charges. Conclure.
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Exercice n°12 :

L’entreprise Éclairage vend des ampoules à deux magasins de bricolage : Atelier et
Bricolo. Cette entreprise propose trois types d’ampoules : les ampoules fluocompactes qui 
représentent 15%  du stock, les ampoules halogènes qui représentent 25%  du stock et les 
ampoules à LED qui représentent le reste du stock.
On sait que :

• 40 %  des ampoules fluocompactes sont achetées par le magasin Atelier ;
• 20%  des ampoules halogènes sont achetées par le magasin Bricolo ;
• 56%  des ampoules sont achetées par le magasin Bricolo.

On prélève au hasard une ampoule provenant du stock de l’entreprise Éclairage.
On considère les événements suivants :

F  : « l’ampoule est une ampoule fluocompacte » ;
H  : « l’ampoule est une ampoule halogène » ;
L  : « l’ampoule est une ampoule à LED » ;
A  : « l’ampoule est achetée par le magasin Atelier » ;
B  : « l’ampoule est achetée par le magasin Bricolo ».

Description des données de l'énoncé :

Traduire toutes les données à l'aide de l'écriture avec les notations des probabilités.

Ainsi que ce que l'on peut en déduire directement.

Calculs de base :

Calculer la probabilité que l'ampoule soit achetée par le magasin Bricolo sachant que c'est une 
LED.
Puis compléter l'arbre.

Inversion de l'arbre :

Inverser l'arbre de probabilité et compléter-le.
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Exercice n°13 :
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Exercice n°14 :
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Exercice n°15 : Métropole juin 2017
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Exercice n°16 : Liban mai 2003
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Exercice n°17 : Pondichéry avril 2003
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